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O Exercice 01:

= Soit [ [a fonction définie sur K™ par:
-1 x*—2x
)= s )=

1} Déterminer D, puis calculer lim f(:-:)crt lim f[x} :

=40 N—F -

2} Montrer que [ est continue en x, = 2.

S1x#E2 .

O Exercice 02:

= On considére la fonction [ définie par:

N X8
f(E}—4 et f{.‘l]—m,ﬂ x#£2.
1) Déterminer D .
2) Montrer que [ est continue en x, = 2.
. x*+2x+4
3} a) Venfier que : (‘?’:-: elR - {—1}),f(1')= =T
X

b) Justifier que [ est continue sur chacun des intervalles }—u-:n, ~ l[ et ]— 1, +¢:¢[ ;

O Exercice 03:

= On considére [a fonction [ définie par:

f(-—l]=:§ et f (x)=- 2__ 3 six#-l.

-x° 1+x
1) a)} Déterminer D.f :
6)- Calculer lim f(x)et lim f(x).

1=wl"

Py
2} a} Ventfier que : (‘?’x EDI),I(I)F (] —:-:)(:; —:lr+xl] .

b} En déduire que [ est continue en x, =—1.

O Exercice 04:

= On considere [a fonction [ définie par :
f(1)=a .etf[:r)=x- I+%_215f.1'#] OuaelR.

1—x"
1} Déterminer D, , puis calculer im f{x),

R

2)- Pour quelle valeur de a (a fonction [ est-elle continue en x, =12
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O Exercice 05:

e Soit [ [a fonction définie par :
xt -1

f(l]=%e:f(,r)= ssix=l.,

X+x—-2

1} a)- Justifier que D, =R".
b) Montrer que [ est continue en x, =1.
2} a) Justifier que [ est continue sur chacun des intervalles [ﬂ; l[ et ]1; +m[ ;

b} En utilisant ce qui précéde, montrer que [ est continue sur X7 .

O Exercice 06:

= Soit [ la fonction définie par :

X=afx=2:x22
’;

- x <2

()=

1)- a) Justifier que D, =R. I
b} Montrer que [ est continue en x, =2.
2)- a)- Justifier que | est continue sur |-0;2[ et | 2;+e0].
b} En utilisant ce qui précéde , montrer que | est continue sur [R.

O Exercice 07:

= On considére (a fonction [ définie sur | par :

r-\.l'r.'.’r+si11:-r:+-’.:‘t’:r-‘.;:r -2
o ol 4 |
f(x)=34 X ;onaelR .

lax+4x +x+1; x50

1) Caleuler lim f(x)etlim f(x).

2} Montrer que | est continue a droite en 0.

3} a)} Montrer que [ est continue sur ]—m;{]]at ]D;+m[ ;

b) La fonction [ est-efle continue sur R ? Justifier votre réponse .

O Exercice 08:

= Soit [ [a fonction définie sur K™ par:

f{l}=ﬂ .etf{x]=x-+x_6‘j;+4:aixatl Ouaelk .

(x-1)

v’ Déterminer fa valeur de a pour laquelle [ est continue sur R,

Page : 2/6




3

O Exercice 09:

1
x—1

L 'intervalle ]I;Z[,
O Exercice 10:
= On considére (a fonction [ définie sur | par:
Ji"(:.nr)=:-:jl —x+3x+1 .
1)} Montrer que [ est strictement croissante sur | .

3) Calculer f[ 4] 1 puis en déduire un encadrement de a damplitude 0,25 .

-2a
a+1

4} Montrer que Ja+1 =

. puis en déduire que a < ——=
-:hf

O Exercice 11:

2
X

= On consideére (a fonction [ définie par: [ (.:-:} = T
W
1) Déterminer Df , puts calculer les (imites de [ aux bornes de D .-

2)- a) Montrer que : ['E’A‘E Df),f*(:-.) = %}- ;

b) Dresser le tableau de varation de f ( en justifiant votre réponse )

3) Déterminer f(]-o,-2]). f([-2:-1[) . S(]-1:0])ee s ([0: 45 ) .
4) On désigne par ¢ la restriction de a (intervalle [ = ]—m; —2] .

a) Montrer que g admet une fonction réciproque g définie sur un intervalle

J que lon déterminera .
x—+x*+4x
5 .

6)- Montrer que : (Vx € J],g'l(x) .

O Exercice 12:

= Soit [ la fonction définie sur I = ]—u:::3] par: f(x)=x"—6x+8 .
1) Caleufer lim f(x), puis montrer que [ est strictement décroissante sur I .

i)

2)- Montrer que [ admet une bijection réciproque [~ définie sur J = [—1; +m[
3} Montrer que : ["E’.IE J’) ( ] 3—Jx+1

T

v' Montrer que [équation (E ] — = admet une sofution unique ¢ dans

-1
2)- Montrer que léquation f(x)=0 admet une solution unique a dans }?[}[
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O Exercice 13:

= Soit [ [a fonction définie par : f{.x] :l—E-qI'J;+l ;
¥

1) Justifier que D, =[=1;0[U]0;+oc[ .
2)- Calculer les imites de [ aux bornes de D, .

3) Montrer que [ est continue et strictement décroissante sur ]I.']; +m[ ;

4) a)} Montrer que [équation [ (.1] = 0 admet une solution unique a dans }% 1[ :

6)- Veérifier que: 4’ +4a” —1=0 .
O Exercice 14:

2x

o

= Soit [ la fonction définie sur I = ]—m;-]]par: f(;) i 1
+ X

1) Caleuler lim f(x); puis montrer que [ est continue sur I .

2(1-x*
2) Montrer que :(‘?’I = I),f'(_:-_-) = “(_".),2 ; puis déduire que [ est strictement
1+x° )
Décrotssante sur { . (

3) a) Montrer que | admet une fonction réciproque f~ définie sur J = [—l;[}[.
b} Calculer f'1 (:-.) pour tout x € J .
O Exercice 15:

= Soit [ la fonction définie sur I = [4;+m[ par:
2

f(:r)=%+.r x—x+1 .

1
r

1)- a) Vénifierque: (Vxel), f(x)=1 —i(x —Eﬂ)
6)}- Montrer que lim f(x)=—o0 .

R s

2} a} Montrer que : {"E’.r = .:’},f’{x] = _?1{\."; - l}(n”;— 2) . puis en déduire
Que [ est strictement décrotssante sur I .
b)- Montrer que ['équation f (:-r) = () admet une solution unique « dans I, puis
. 64 121
Veérifier que o <a< o
3} a) Montrer que [ admet une fonction réciproque = définie sur J = ]—m;]]_
b)- Déterminer [ {A’)pﬂﬂ?‘ tout x e J .

c) En déduire que « =4+2.3.
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O Exercice 16:

I -x
: ;
v’ Déterminer D, ; puis calculer les limites de [ aux bornesde D .

= On considére (a fonction : [ :x >

O Exercice 17:

= Soit [ [a fonction définie par :
f(x)=x*=6x*+x+1 .
1)} Montrer que [équation f’(.r] = 0 admet une solution unigue ¢t dans ]—l;][.
2} a) Dresser le tableau de variation de f sur [—]; l] :
6) Montrer que [ () >0 ; puis en déduire que léquation [ (x) =0 admet

Exactement deux solutions dans ]— 1;1 [ .

O Exercice 18:

]1—-x°

1+ x°

= Soit [ [a fonction définie sur I = ]—l;+m[par: f(:r) =

1) Caleufer lim f(x) et lim_f(x).
Xt -1}
2)- a)- Montrer que [ admet une fonction réciproque [~ définie sur J = ]-—l;+m[.

6)- Calculer [~ (x) pour tout xe J .

O Exercice 19:

v'  Calculer chacune des imites suivantes -

1+ Yax —Jax+1 ¥ =1 6= axAJAax+1
lim s him — s him ,
e T I—.j,. =i ¥+ 3||'_ _2 X2 _\._2

Et lim ] - !

“a(1-4x) 3(1-3x)

O Exercice 20:

v’ Calculer chacune des (imites suivantes :

#33:"'4-1'“4 2 {fﬂfm:cuﬂ[f+2x o Mx*4x=3

lim : Iim ; lim

X = 400 X X ==l X Y poni® x
lim V1+x* =3/1-x* et lim J"i‘(\i'[:'-‘3 +x+1-3x +¥° +1]
X PR
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O Exercice 21:

= Soit a,b,c des nombres réels strictement positifs telque: a+b<c .
v’ Montrer que : %J{E+{{b_ = {E iy [.-:1r+.-‘fr—-::')j +27abc=0 .

O Exercice 22:

= Soit [ [a fonction définie sur Rpar: f(x)=x"-3x-3 .
1) Dresser le tableau de variation complet de [ .
2} Montrer que [équation | {.r] = 0 admet une solution unique o dans R et que

2<a<3,
V12 +44/5 1
3FOnpose:a= > V5 . Montrer que & =a +—.
a

O Exercice 23:

= Soit [ la fonction définie sur Rpar: [(x)=x"=3x+1 .
1) Montrer que (équation [ (x) =0 admet une solution unique a dans [EE +ﬂ:1[
2) Montrer que léquation [ (x) = x admet une solution unique b dans |a;+oo[ .

3} Montrer que : (EI-::"»‘.E]'[Il;.-:il[),x,l"q r:+2.f(c)=2c—a .

O Exercice 24:

= Soit [ la fonction définie sur I = [—l;l}[ par: f{.r] =

x4+l
X

1)- Caleuler lim f (x ), puis montrer que [ est continue sur I .
EEETL

2} Montrer que : (“?’.TE ]—l;l}[],f*(x] = —ﬂhj—‘j,.:—ﬁ . puis en déduire que [

st strictement décroissante sur [ .

3} Montrer que [équation [ (.r] = x" admet une solution unique a dans I et que

—_— g —,
4 2

4)- a)} Montrer que | admet une fonction réciprogue [~ définie sur un intervalle J
Que lon déterminera .

6)- Calculer [ (J‘)pnur tout x e J .
) Résoudre dans R, (équation [~ (x)= f(x).

Fin Du Sujet

Bon Courage et Bonne Chance
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